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Exercice 1  — Equations du premier degré

1) Résoudre dans R les équations suivantes :

~1 241
— 42 -10=0; 322 =+3(x+1); x2 - m; —z+1;
— (2z+1)2=(x —3)%; 922 =49; 22+ 52 =0;

1 3
— = @D +3) =@ -1 +5); v -3 =|20].

2) On considére un réel m. Résoudre dans R, selon les valeurs de m, les équations :
— (BE1): (m+1Dz=m2?—-1;
— (E2): mz—3=2x+m;
— (B3): (m*-9)xz=m—3.

Exercice 2 — Inéquations du premier degré

1) Résoudre dans R les inéquations suivantes :
2r—1 z+2 S g

— 3xr—-9<0; -2 1 7
Z >~ Uy z+1>z+7; 3 4 = 1,

— |zl <4; [3z—2| > 1.

2) On considére un réel m. Résoudre dans R, selon les valeurs de m, les inéquations :
— (L) (mM*+ )z <m-1;
— (I): (m—1)z <m?—1;
— (I3): 2—m)z>2—m.

Exercice 3  — Tableaux de signes

*

1 —3r+6

1) Dresser le tableau de signes de chacune des expressions : —3z + 6; ; .
20 — 1 20 — 1

2) Résoudre dans R les inéquations suivantes :
— (z—2)3—2z)>0; (Bx+1)(2x—4)<0;

~ (z-1)(2z +5)
4—z

r+1 <0

— I

>0; 22-32<0; (z—2)%(1—-=x)>0.

Exercice 4 — Systémes de deuz équations a deuz inconnues

Kk ok

A. Résoudre dans R?, par la méthode des déterminants, les systemes :

B.
+2y=>5
1) Résoudre dans R? le systéme (S) : ey
3r—y=1
22+ 2y =5

2) En déduire les solutions du systeme (.S2) :
2% —[y| =1

WZF1+y—2=7

C. Résoudre dans R? le systéme (9) :
Ve+1-3yy—2=-7

D.

2 3y =28 —2y=1 4 = -2 2r —y =3
1) T+ oy 2) T Y 3) Tty 4) T —y
5c—y=3 —3z+ 6y =4 —-4=3 —4xr + 2y =
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r—y=1
20 +y=>5
2) En déduire les solutions des systémes :
=1
=5
. {f -Vi=1

2+ /y=5

1) Résoudre dans R? le systéme {

I

24

SN—
——
8 B[
+ |
Q==

N , X me +y =2
E. On considére un réel m et le systeme (Sy,) :
c+my=m-+1

1) Montrer que le déterminant de (S,,) est D = (m — 1)(m + 1).
2) Résoudre dans R?, selon les valeurs de m, le systéme (S,).

Exercice 5 — Inéquations a deuz inconnues * %

Le plan est rapporté a un repere orthonormé.

1) Résoudre graphiquement dans R? les inéquations :  —y —1<0; x+2y—4>0.
2) Résoudre graphiquement dans R? les systémes :

r—y—1<0 20 +y <6
(S1) : (S2) :
r+2y—4>0 z—y>-—1

Exercice 6 — Equations du second degré *

Résoudre dans R les équations suivantes sans calculer de discriminant :

1) 522 + 3z = 0.

2) 322 -12=0.

3) 22 — (m + 2)z + 2m = 0, ol m est un réel (on pourra développer (z — 2)(x —m)).
4) 2> - (V2+V3)z +v6=0.

5) (2 —1)? — 5(2z — 1) = 0 (on pourra poser X = 2z — 1).

Exercice 7 — Equations du second degré et équations associées 2.0.8.

1) Résoudre dans R I’équation 322 — 5z — 2 = 0.

2) Résoudre dans R I’équation z? — 10z 4+ 25 = 0.
3) Résoudre dans R I’équation 222 + z + 3 = 0.
4) Résoudre dans R I'équation —z2 + 2/3x —3 = 0.

S Ot

Résoudre dans R Péquation z* — 22 — 6 = 0.
Résoudre dans [0; +oo[ I’équation 2z — 7y/z + 3 = 0.
Résoudre dans [—1; +oo[ I'équation x + 1 =z — 1.

N

)
)
)
) Résoudre dans R I'équation 22 — 3|z| + 2 = 0.
)
)
)

0g)

Exercice 8 — Equation se ramenant au second degré 2. 8. 0. ¢

On considére dans R 'équation (E): 22* — 723 4+ 922 — 72 + 2 = 0.

1) Montrer que 0 n’est pas une solution de (E).

2) Pour x # 0, on pose t = = + % Montrer que (E) équivaut & 2t> — 7t + 5 = 0.
3) Résoudre I’équation 2t — 7t +5 = 0 et en déduire les solutions de (F).

Exercice 9 — Somme et produit des racines * %k k

A. On considére I'équation (E) : 322 — 5z —2 = 0.

1) Montrer que (E) admet deux solutions réelles distinctes z1 et x5 (sans les calculer).
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1 1 T T
2) Caleuler : z1 +x2; T172; — + —; 2279+ 2125; 73 +23; —1—{——2; z3 + 3.
Iy X2 2  I1
B. Montrer que ’équation (E') : 2522 — 14z + 1 = 0 admet deux solutions distinctes a et 3 strictement
1 1
positives, puis calculer — 4+ — sans calculer « ni .
’ va /B

Exercice 10 — Fuactorisation * %

Factoriser dans R, lorsque c’est possible, les polynémes suivants :
Pi(z)=3224+52—-2; Py(z)=-2224+5x—-3; P3(2)=922—-122+4;

Pz) =22 +2V2x+3; Ps(z)=-2?4+z—-1; Ps(z)=2z*—5z2-3.

Exercice 11  — Inéquations du second degré 2. 8.8.¢

A. Etudier le signe de chacun des trinémes :
1) P(z) = z? — 5z + 6.

) P(z) = —z2 + 4z — 4.

) P(z) =222 +z+ 1.
)
)

=W N

P(z) =322 -2z + 1.
P(z) = 42% + 8z.
. Résoudre dans R les inéquations :

— 22 -5246>0; —22+4x—-4<0; —2224+z+1>0;

we RSS!

2
= —d5x+6
— 32 —2x+1<0; ————— <0.
-7 42248z
Exercice 12 — Equation et inéquation avec racine Yk kK

1) On consideére dans R I’équation (E) : vz — 5z + 6 = .

a) Déterminer 'ensemble D des réels = pour lesquels va? — 5z + 6 est défini.
b) Résoudre I’équation (E) dans D, en distinguant les cas z > 0 et x < 0.

2) Résoudre dans R l'inéquation vz2 — 5z + 6 > x.

Exercice 13  — Somme et produit : systémes 2. 2.8.0.8.¢

i . . R utv=s .
On admet la propriété suivante : on considére deux réels s et p; le systeme { admet au moins une
uv =p
solution (u;v) dans R? si et seulement si s> — 4p > 0, et dans ce cas u et v sont les solutions de 1’équation
t2 —st+p=0.
Résoudre dans R? les systéemes :

c+y=-7  Jz+y=3  JzP+y =13

zy = 10 o ay=-10 ' |ay= ’
?+yP=3 Jr+yt+azy=11  J2P4ay+yi=7
zy =6 7 22y + xy? =30 r+y=3
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