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Exercice 1 — Racines n-iemes * %

1. Résoudre dans R I’équation (/x + 1)3 — 27 = 0, puis I'inéquation v/z2 +23 —1 < z.
2. Calculer les limites suivantes :

3 —
limL52 ; lim (\3/x3+1—2x) ; lim (\3/x3—|—1—:n).
r—3 Tz —3 r—+00 r—+00

3. Comparer les nombres V5 et /3.
4. Ranger dans ’ordre croissant les nombres : V2, 92 36 V3.

Exercice 2 — Etude d’une fonction et de sa réciproque %k K

On considére la fonction f définie sur [0; +oo[ par f(x) = 22 — 2+ V2 + 2z.

1. Montrer que f est continue sur [0; +oo].

2. a. Etudier la dérivabilité de f & droite en 0, puis interpréter géométriquement le résultat obtenu.
b. Montrer que f est dérivable sur ]0; +oo[ et calculer f'(z) pour tout z > 0.
c. Dresser le tableau de variations de f.

3. Montrer que f admet une fonction réciproque f~! définie sur I'intervalle [—2; +oo].

4. a. Montrer que I’équation f(z) = 0 admet une unique solution « dans [0; +00[, et que « €]0; 1].
b. Vérifier que Va2 + 2o = 2 — o?.

5. Donner le sens de variation de f~!.

6. Montrer que f~! est dérivable sur | — 2; +o0].

Exercice 3 — Fonction auziliaire et nombre de solutions kK

I. On consideére la fonction f définie sur R par f(x) = 2® + 2z + 4.

1. a. Montrer que la fonction f est strictement croissante sur R.
b. Déterminer 'image de R par la fonction f.
2. a. Montrer que I"équation f(x) = 0 admet une unique solution « dans R, et que —2 < o < —1.

1
b. Vérifier que f —3) =% puis en déduire un encadrement de o d’amplitude 3

c. Vérifier que a = —/2a + 4.
3. Déterminer le signe de f(x) sur R.

1
IT. On considere la fonction g définie sur R par g(z) = 11‘4 + 2% + 4.

1. a. Montrer que, pour tout = € R, ¢'(z) = f(x).

b. Dresser le tableau de variations de la fonction g.

6
2. a. Montrer que g(«a) = a(a;—)‘

b. Déterminer le signe de g(a).
c. En déduire le nombre de solutions de 1'équation g(z) = 0.
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