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Remarque — méthode

On reconnait une forme du tableau (u'u™, ;‘—;, \%7 uw'u”, cos(ax 4+ b)...) en ajustant un facteur constant, puis
on détermine la constante grace a la condition initiale. Toutes les primitives ont été contrélées par dérivation
avec Python/sympy (build/verif_lot3.py).

Exercice 1

1. f est une fonction rationnelle définie sur R* : elle est continue sur | — oo; 0[ et sur ]0; 4o00].
2
2. F est dérivable sur | — 00;0[ et F'(z) = —— = f() : I est une primitive de f sur cet intervalle. F'(z) =
x
1
0 <= 2?=1 < z=—3 (carx<0):a:—§.
2
3. De méme G'(x) = —— = f(z) sur J0;400. G(z) =0 <= 2? =1 <= z=1(carz >0): b=1.
x

Exercice 2

1. f=3xuu?avecu(r) =22+1: F(zx)= (22 +1)2+¢; F(0)=1+c=1donne c=0. F(x) = (2 +1)3.

2 4 2 4
- 3 - 3 81
2. f—u'u3avecu(x)—x2—x+3:F(ac)—(Q:Z—i_)+C;F(1)—311+C—0.F(:L‘)—(xi—i_)—4_
3 ! 3
3. f = 3 X % avec u(x) = 2z 4+ 1 # 0 sur lintervalle : F(x) = —m+c; F(0) = -3 +c =1
3 )
Fla)=——2 42,
(@)= =36z +1) T2
L= = 22 1= 1V 1350 Fa) = ! L F0) = —1+¢=2
.f—qﬂavecu(if)—x—x+ —(:c—i) +93>0: (x)——m+c, 0) = -14c=2
Flz)=3— ————.
(=) 2—x+1
1 1 3
5. F(m):2sin<2x+g)—l—c;F(O):%><23+c:1.F(3:)2281n(2$+§>+1—\£.
1 5 1 1 1 1 z?
1, 1 (2z+1)3 3
7. Sur}—%;+oo{, ulz) =2x+1>0et f = Eu’uﬁ D F(x) = g X g tc= §(2x+1)\3/233+1+c;

3
3 3
3

8. F(x)=—=—a2%+¢; F(1) = -4+ c=0. F($):—§—x2+4.
x x

Exercice 3

1. (ax +b) (v — 2)? + ¢ = az® + (b — 4a)x? + (4a — 4b)x + 4b + c. Par identification avec 3 — 522 +8x -3 :a =1,

1
b—4=—5donc b= —1, 4a — 4b = 8 (vérifié), 4b+ ¢ = —3 donc ¢ = 1. Ainsi f(x):x—1+w.
a:‘_
. 2 1
2. Une primitive de f sur |2; +oo[ est F(z) = 5 T 5
$_

Exercice 4
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Dans chaque cas, ¢ désigne une constante réelle quelconque.

1 1 2 1
L. f:§ 2% avecu(a:):2:1:+1>0:F(x)zi><5(233—}—1)%—1—0:§(2x+1)\/2m+1+c.

1 2
2. f= gu’uQ avec u(z) =23 +1>0sur I : F(z) = §(x3+1)\/x3+1+c.

1 /
3. fzi><UTavecu(x):x2—2x+5:($—1)2+4>0:F(x):\/x2—2:c+5+c.

u

3 3 2 +2)0 24 2)0
4. f:fu’u5avecu(x):x2+2:F(:L‘):fxu—i—c:u—l—c.

2 2 6 4

1 1 2 1 1
5. Avec u(z) =1+~ > 0sur [ et v'(z) = —— : f = —u/u?, donc F(z)=-= (1+)F+c.
T T 3 T T
— 112 — 1
6. f(x):(x—l)n—i—(x—l)lo:F(x):(x 12) +(w 11> +c.
z+3  (z+1)+2 2 2
7. = =vr+1+ ca=1,6=2.D Flz)==-(x+1 +144 +14c.
Vit o+l SV = T one Flz) = 3(= + Ve vetlte
Exercice 5
1

1.:E2+4m+3:(33—|—2)2—1,doncf(x)zl—m:azletb:—l.

1 1
2. Les primitives de f sur | —2; 400 sont = — x—l—?—kc. F(0)=3+c=3domec=1:F(z)= x—i—?—l—l.
T x
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